Prova da Desigualdade Triangular: |z1 +zz| = |z1 | +|zz|

Lembremos que: |z|2 =z-z

Dai temos que:
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Utilizando a propriedade Z = z, teremos:
Lembrando agora que z+z = 2Re(z) chegaremos a:
Sabemos também que: x < |x| x € R, logo:

2+ 2| =[]z, +]z] + 2Relz, 2, )
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Mas |Re(z] <

z|, dai:

2+ 2 <+l +2Relez, | <l el + 27
|zl +22|2 < |z]|2 +|22|2 +2|21”Z‘ = |Z1|2 +|zz|2 +2|zl||zz|

|Z] + Zz|2 < QZ, | + |zz|)2

|zl +zz| S|zl|+|z2|

Interpretacio Geométrica:



Observe na figura abaixo rebatemos Z, sobre o eixoreal e Zz, sobre a reta suporte

de Z,, obtendo assim vetores auxiliares, indicados em vermelho e verde, cujos
modulos sdo iguais aos de zZ, € z, respectivamente:
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Procedemos, em seguida, com os rebatimento sobre o eixo real; chegando a figura
abaixo:
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Percebemos facilmente que |z1 + zz| < |zl| + |z2
z, forem paralelos.

, aigualdade; ocorrera quando z, e

Robson Silva de Sousa
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